SECONDE NOTE
sun
LES RACINES 'IMAGINAIRES DES ÉQUATIONS.
Bulletin île la Société Philo/na tique, p. i(ii-i(>4; 1817.
Qu'il soit toujours possible de décomposer un polynôme en facteurs réels du premier et du second degré; ou, en d'autres termes, que toute équation, dont le premier membre est une fonction rationnelle, et entière de la variable x, puisse toujours être vérifiée par des valeurs réelles ou imaginaires de cette variable : c'est une proposition que l'on a déjà prouvée de plusieurs manières. MM. Lagrange, Laplace et Gauss ont employé diverses méthodes pour l'établir; et j'en ai moi-môme donné une démonstration fondée sur des considérations analogues à celles dont M. Ciauss a l'ail; usage. Quoi qu'il en soit, dans chacune des méthodes que je viens de citer, on fait une attention spéciale au degré de l'équation donnée, et quelquefois même on remonte de cette dernière à d'autres équations d'un degré supérieur. Ces considérations m'ayant paru étrangères à la question, j'ai pensé que le théorème dont il s'agit dépendait uniquement de la forme des deux fonctions réelles que produit la substitution d'une valeur imaginaire de la variable dans un polynôme quelconque; et j'ai été assez heureux, en suivant cette idée, pour arriver à une démonstration qui semble aussi directe et suivaient immédiatement dans l'ordre de grandeur observé pour ?- = R, c'est-à-dire, pour des valeurs de r très considérables, ou, ce qui revient au même, pour /•z=oo; et comme l'inspection seule des équations (8) et (9) suffît pour faire voir que les diverses racines, rangées d'après cette loi, appartiennent alternativement à la première et à la seconde des équations (6), il est clair que la première égalité sera celle d'une ou de plusieurs racines de la première équation avec une ou plusieurs racines de la seconde. Enfin, comme avant cette première égalité aucune racine réelle de l'équation//t(r, s) = o n'aura pu disparaître, les racines qui deviendront alors égales entre elles, se trouveront ou de plusieurs d'entre elles.nérale de la quantité A.
